
Lösning till problem Mars 1999
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är ett heltal. Det gäller att visa att det finns godtyckligt stora heltal � till vilka man kan finna heltal
+

sådant att
	 ���0� +/	2143� .

Låt 5 vara ett positivt heltal med 65 1 3� . Låt 7�8 , för 9 � 6;: � :=<=<=<>: 5 , vara intervallet
9 � 65 ( ?1 95 .

Sätt @ ���BAC�D���'�FEG���IH . För varje heltal � är då @ ���BAKJ 7L8 för något 9 . Låt �NM vara ett godtyckligt positivt
heltal. Då måste två av de 5 � 6 talen O : @ � M �BA : @ ��� M �BA : @>P � M �BA :=<=<=<>: @Q5 � M �BA tillhöra samma intervall 7 8 .
Det finns alltså heltal R och S med O ( R 1 S ( 5 och ett heltal 9 J @ 6;: � :=<=<=<T: 5 A så att9 � 65 ( S �UM=���VE S �NM=�IH 1 95
och 9 � 65 ( R �NM=���VE R �NM=�IH 1 95!W
Subtraktion ger � 65 ( � S � R �X�NM=��� � E S �UMY�IHZ�FE R �NM=�IH�� 1 65 W
Sätt

+ �[E S �NM=�IHZ�VE R �UM=�IH . Då är	\� S � R �X�UM=�0� +/	 ( 65 1 3� och
� S � R �X�NM^]V�UM

och vi kan välja �K� � S � R �X�NM och �0�������_��� � S � R �X�UM=� .

1


