
Lösning till problemet oktober 2001

Sätt
n = 2k+1 + 2k−1 + 2k−2 + · · · + 2 + 1 = 2k+1 + 2k − 1 för k ≥ 3.

I bas 2 har n exakt k + 1 ettor. Talet n2 f̊ar framställningen

n2 = 22k+2 + 22k + 1 + 2 · 2k+1 · 2k − 2 · 2k+1 − 2 · 2k

= 2 · 22k+2 + 22k − 2k+2 − 2k+1 + 1
= 22k+3 + 2k+1(2k−1 − 2 − 1) + 1
= 22k+3 + 2k+1(2k−2 + 2k−3 + · · · + 22 + 1) + 1.

Talet inom parentesen har k − 2 ettor och därför har n2 exakt k ettor.
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