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Sammanfattning Férelasning 14

Trippelintegraler
ﬂ f(x, Y, Z)dV
E

Beraknas typiskt som upprepade integraler.
(x,y,z)]a<x<bhcx)<y<d)| ..
sa ar
e(x,y) <z<Zf(xvy)

b rdx) f(xy)
fﬂ 9(xy,z)dV = f J j 9(x,v,2)dz dy dx.
E a Jc(x) Je

(x,y)

Omt.ex. £ = {

Cylindriska koordinater
Byter koordinater i xy-planet:
byter (x, y) mot poldra koordinater (, 0):

X =71cosb@
y=7rsinf
zZ=2Z

Om integrerar éver E € R3 som i cylindriska koordinater
gesava<r<b,a<0<B,e(@0)<z<f(r0),sdar

b (B f(0)
Uf g(x, Y, z)dV = j j j g(rcos 6,rsin 0,z) r dz dOdr
E a a Je

(r,8)
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Sfariska koordinater

p = avstandet till origo
(p=0)

6 = vinkeln mellan (x, v, 0) och positiva x-axeln
(oftast0 < 0 < 2meller—-m <6 <m)

¢ = vinkeln mellan (x, Y, Z) och positiva z-axeln
O<sodp=sm

x (X.,Z)
A
b/
= |
/\ E y
s R
~ (x,5,0)

Anpassad fran "3D Spherical 2.svg"
© Dmcq [CC BY-SA 3.0] / Wikipedia Commons

Formel for sfariska koordinater
X =psingcosb

y = psin¢sinf
Z=pCcoso
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