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Sammanfattning Forelasning 10
e Dubbelintegraler definerade med Riemannsummor

ﬂDf(x, v)da = ml}lrilooi zn: f (x5, yij)AA

i=1 j=1
(om gransvardet existerar, da ar f integrerbar)

Om f(x, y) > 0 ger integralen volymen
av omradet mellan D och z = f(x, y)

Sats Om f &r kontinuerligpd D = [a,b] X [c,d] sd ar f
integrerbar pa D

Sats Om f &r kontinuerlig pd D = [a, b] X [c,d] sa &r

ij(X,}’) dA = f: (fcdf(x,y) dy) dox
=17 (ff f(xy) dx) dy

(Integralerna pa hoger sida kallas upprepade integraler)
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Exempel Vill berdakna volymen av omradet som ligger
innanfér omrddet D = {x* + y* < 1,x = 0} i xy-planet
och mellan planen z = 0 och z = x.

F- Y

Borgesav [f f(x,y) dA dar f(x,¥) = x &r héjden.

Dubbelintegraler éver allmdnna omrdden D € R?

JJ £Cey)aa= || Fxy)aa

dar R rektangel som innehaller D och
F(x, y) — {f(x’ y) om (x’ y) €D g:f/l;y#F/Vy/

0 annars R
ﬁ Flxy)= O
4

D
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DeR™ a av b L om et kan skrivas
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