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Cramers regel

Beräkning av enskilt element xk i XXX = [x1 x2 ..., xn]
T .

1. Antag att AAA är en matris med typAAA = n × n

och |AAA| ̸= 0 och BBB en matris av typBBB = n× 1.

2. L̊at AAAk = AAAk(BBB) vara matrisen AAA med kolonn
k utbytt mot BBB

Betrakta matrisekvationen

AAA ·XXX = BBB. (1)

D̊a är element k, xk i XXX lika med

xk =
|AAAk(BBB)|
|AAA|

. (2)



Bevisskiss i fallet d̊a k = 1.

|AAA1| = |AAA1(BBB)| =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣
b1| a1,2 ... a1,n
b2| a2,2 ... a2,n
...

... . . . ...
bn| an,2 ... an,n

∣∣∣∣∣∣∣∣∣ =∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1,1x1 + a1,2x2 + ...+ a1,nxn| a1,2 ... a1,n
a2,1x1 + a2,2x2 + ...+ a2,nxn| a2,2 ... a2,n

...
... . . . ...

an,1x1 + an,2x2 + ...+ an,nxn| an,2 ... an,n

∣∣∣∣∣∣∣∣∣ = {kolonnoperationer, K1} =

∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1,1x1| a1,2 ... a1,n
a2,1x1| a2,2 ... a2,n

...
... . . . ...

an,1x1| an,2 ... an,n

∣∣∣∣∣∣∣∣∣ = {Bryt ut gemensam faktor x1}

x1 ·

∣∣∣∣∣∣∣∣∣
a1,1| a1,2 ... a1,n
a2,1| a2,2 ... a2,n
...

... . . . ...
an,1| an,2 ... an,n

∣∣∣∣∣∣∣∣∣ = x1 · |AAA|.
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