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Vid tentamen ska man kunna definiera, forsta och anvianda alla begrepp och funktioner
som ingar i de avsnitt i kurslitteraturen som anges i foreldsningsprogrammet pa kurshem-
sidan. Alla satser som ingar ska kunna formuleras och anvéndas vid problemlosning.

Nedanstaende satser och pastaenden ar dessutom lampliga att forsta i detalj och kunna
bevisa vid tentamen. Sidhédnvisningar avser 8:e upplagan av kursboken av Stewart.
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10.

Om f och g har grinsvéirden lim f(z) = L och limg(z) = M sa giller att

T—ra Tr—a

lim(f(z)+g(z)=L+M

T—a
(Stewart, s. 95 och s. 111).

Om f &r deriverbar i en punkt a, sd &r f ocksa kontinuerlig i a (Stewart, s. 156-157).
Man ska ocksa kunna ge exempel som visar att det omvianda inte géller.

Produktregeln for derivering: Om f och g ar deriverbara i punkten z géller att

(f9)'(x) = f'(x)g(x) + f(2)g (x)
(bevis nedan).

Att

(Stewart, s. 191-192).
Rolles sats (Stewart, s. 287).
Medelvéirdessatsen (Stewart, s. 288-289).

Om f &r deriverbar pa intervallet (a,b) och f'(z) = 0 for alla x € (a,b), sa ar f
konstant pa (a,b) (Stewart, s. 290-291).

Analysens huvudsats (Stewart, s. 394-397).
Substitutionsregeler for integraler (Stewart, s. 412-413 (indefinit) och s. 416 (definit)).

Partiell integration: Om f och ¢ &r deriverbara géller

/ f(2)d (x) da = f(x)g(x) — / f(@)g(x) da

(Stewart, s. 472).



Bevis av 3: Lat f och g vara deriverbara i x. Fran derivatans definition foljer att

(fg) (x) = lim (fg) (x+h) - (fg) (x)

h—0 h

g L@t Mgl £ b) — F(@)g()
h—0 h

g F@ o Wgle + 1) = f@)ge +h) + f()gla+ b) — f@)gx)
h—0 h

~ lim (f(x + h})L — @) o tn) + )2 h})L - g(x))

Eftersom f, g deriverbara i x géller
(i) f'(x) = limy_ w existerar
(ii) ¢'(z) = limpyo WL});Q(I) existerar
(iii) g kontinuerlig i z, dvs limy_,o g(z + h) = g(x)

Fran rédknereglerna for gransviarden foljer da

(f9) (z) = f'(x)g(z) + f(x)d ().



