Svar till nagra av Extra évningarna om kurvkonstruktion och besliktade uppgifter
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Inledande matematik for I1
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2. Hur ménga reella rétter har ekvationen x° — Ax +1=0 for olika virden

pa konstanten 4?7

1
A>A4 —-— 3rotter
A4
Svar: {A =34 - L 2 rotter

V4

1
A<3\/_—— lrot
! V4

. . o .. o - 2 o
Beridkna maximala arean av en rektangel som har tva horn pd kurvan y =e™ och tva

horn pa x-axeln.

Svar: \/Z
e

2x

Visa att In(1+ x) > for alla positiva x.

2+ x

Svar: sdtt f(x) = ln(l + x) - 2x
x2
samt att (1 + x)(2 + x) om x>0

. Olikheten foljer av att f (O) =0

2+ x

Bestdm antalet rotter till ekvationen 1 + 21n(x + 1) = A for varje vérde
X

pa konstanten 4.
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17. For vilka virden pa konstanten a ar li
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14.

A>1+In4 2rotter
A=1+1n4 lrot
Svar: {-2-In4 <A <1+1n4 ingarotter
A=-2-1n4 1rot
A<-2-1In4 2 rotter
Bestam storsta och minsta vérde till funktionen f (x) = ﬁ , =2=x=<0

Svar: storsta virde dr 0, minsta virde dr -1
Bestdm stdrsta och minsta vérde till funktionen f(x)=+vx’+4x+8, -3<x=<0

8

Svar: storsta virde dr , minsta vdrde dr 2

Belysningen pa ett objekt fran en ljuskilla dr direkt proportionell mot kéllans styrka
och omvint proportionell mot kvadraten pd avstdndet mellan killan och objektet. Om
tva ljuskéllor, den ena tre ganger sa stark som den andra, stills med 10 meters
mellanrum, var pé en linje mellan kéllorna skall ett objekt placeras sa att det blir s&
lite belyst som mojligt?

1033
Svar:
1+ 3\/5 meter fran den starkare kdllan.

1 1
+
L+|x] 1+]x-2|

Bestidm storsta och minsta vérde till funktionen f (x) =

Svar: storsta virde dr 4/3, minsta varde saknas

Visa att f (x) =Inx + arctanx &r inverterbar och kalla inversen g.

Bestim g'(%). Vad blir inversens virdemingd?

Svar: g’(

z)_;_z
4

f ’(1) 3 Inversens vdrdemdngd bestdr av alla positiva tal.

x+a)
=e?
x=m\ x —q

Svar: a=1/2



