TMA 251

Matematik CTH

Tentamensskrivning i Komplex analys for F2 / Kf2

Datum: 1996-10-21, k1. 8.45 - 12.45.

Hjalpmedel: Tabell som delas ut med skrivningen.

Telefonvakt: Stefan Karlsson, ankn. 3580.

OBS! Linje, inskrivningsar och personnummer skall anges pa skrivningsomslaget.

1. Berakna integralen
T do
_. 7
/0 1+sin?6 (7p)

2. Bestdm alla analytiska funktioner f(z) = wu(z,y) + iv(x,y) vars realdel och
imaginardel uppfyller

(u(z,y))? = v(z,y). (7p)

3. Ekvationen 2%+ 23442242243 = 0 ar given. Bestam antalet rotter ekvationen
har i det hogra halvplanet. (4p) Bestdm tva positiva (dndliga) tal a och b sadana
att cirkelringen a < |z| < b innehaller alla ekvationens rotter. Motiveral (3p)

4. Avbilda konformt pa ovre halvplanet omradet

{zeC: |zl <1, |z+1] > V2}. (7p)

5. Funktionen f dr analytiski D = {z € C: |z| < 1} och uppfyller |f(z) <1 for
alla z € D. Visa att |f'(0)] < 1. (7p)

6. Antag att Z({z(n)}5%,) = X (z). Visa att Z({nz(n)}32,) = —2X'(z). (5p)
7. Formulera och bevisa Moreras sats. (5p)

8. Formulera och bevisa Liouvilles sats. (5p)



