flervariabelanalys, mve035 (vt06), repetitionsfragor

REPETITIONSFRAGOR flervariabelanalys F1

Moment L méngder och funktioner, gransvarde, differentialkalkyl (2.1-2.5,2.7)

1. Vad ar en 6ppen/sluten/begransad/kompakt méngd? Vad &r en inre punkt? En randpunkt?

2. Under vilka forutsattningar far man derivera under integraltecken? (5.1)

3. Vad &r en karakteristik (karakteristisk koordinat)?

4. Hur definieras partiella derivator for reellvéarda funktioner? Riktningsderivata?
Differentierbarhet? Tangentplan? Klassen C™ ?

5. Kandu visa att C*-funktioner ar differentierbara? Att en differentierbar funktion ar
kontinuerlig? Kedjeregeln? Att for vissa (vilka?) funktioner f galler f{ = /%

6. Vad &r gradienten av en funktion? VVad ger den? Bevis?

Moment 2: max-min-problem, funktionalmatris, funktionaldeterminant (2.6, 3, 4)
1. Vad dr en stationdr punkt? Kan du visa att for deriverbara funktioner galler:
inre extrempunkter &r stationdra? Galler omvandningen?

2. Vad &r Taylorpoynomet (-utvecklingen) av en reellvard funktion (i en eller flera variabler)?
Kan du héarleda "formeln”?

3. Vad &r en (positivt definit resp. negativt definit resp. indefinit) kvadratisk form?
4. Hur kan man bestdmma karaktaren av stationara punkter?

5. Vad ar funktionalmatrisen och funktionaldeterminanten av ett falt? VVad ar ett
differentierbart falt? Kan du (skriva upp) kedjeregeln for falt? VVad ger

funktionaldeterminanten? Vad ar differentialen till ett C*-falt (sid. 113, 132)?

6. Vad &r en (lokalt) bijektiv funktion? Kan du (formulera, tillampa) inversa och implicita
funktionssatsen?

7. Hur hittar man stérsta/minsta vérde av en funktion (ev. under bivillkor)?

Moment 3. multipelintegral, ytintegral (6, 7, 8)

1. Kan du definiera/berékna dubbelintegral? VVad ger den?

2. Hur beréknas arean av ett omrade i planet som beskrivs med polara koordinater?
(instuderingsuppgifter, anm.1 sid. 10).

3. Hur gors variabelbyte i dubbelintegral?
4. Hur definieras/beraknas generaliserad dubbelintegral?

5. Kan du berikna Ie‘xzdx?

—00

7. Hur definieras/beréknas trippelintegral? Hur gors variabelbyte i trippelintegral?
Vad &r de rymdpoléra koordinaterna (deras funktionaldeterminant)?

8. Hur definieras/beraknas generaliserad trippelintegral?
9. Vad &r areaelementet, resp. arean, av en yta? Berdkning?
10.Vad ar en positivt orienterad yta? VVad ar (normal)ytintegral? Fl6de? Berédkning?
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Till 10: F = ” IF er2dS &r "flodetav IF genom Y i riktning 77", speciellt:
Y
F =” F er/xr; dudv, dd Y :r=(x(u,v),y(u,v)), (uv)eD,

D
F= LIIF 0(— Z'X,—z'y,l)dxdy, da Y:z=2z(x,y), (x,y)eD,

F: J.DJ-IF .(h;’h;’h£)|l’t|dXdy, dé. Yh(X,y’Z):k’ (X’y)e D, h;io

Moment 4. kurvor, kurvintegral (9.1,9.2)

1. Vad éar en (orienterad) kurva (av klassen C™)? Tangentvektorn?
2. Vad &r en kurvintegral? Arbete? Kan du motivera dina svar?
3. Vad é&r en sluten kurva? En enkel kurva?

Moment 5: vektoranalys (i planet och i rummet) (9, 10)
1. Vad ar ett konservativt, ett kallfritt, ett virvelfritt kraftfalt? En potential till ett falt?
En vektorpotential till ett falt? En exakt differentialform?

2. Vilka viktiga egenskaper har ett konservativt kraftfélt [under vissa forutsattningar
(vilka?) ar arbetet oberoende av vagen (=potentialskillnaden), kan du visa det]?

3. Vad ar en bagvis sammanhangande, en enkelt sammanhangande méangd?

4. Hur kan du enkelt visa att ett falti R? ar konservativt?

5. Kan du (formulera, bevisa) Greens sats?

6. Hur kan man berdkna arean av ett omrade i planet innanfor en sluten kurva?
7. Vad ér ett orienterat ytstycke med orienterad rand?

8. Hur definieras och vad ger divIF, rotlF ?

9

. Kan du (formulera, bevisa) satserna av Gauss och Stokes?
10. Kan du (rékna med) nabla-operatorn V ?
11. Hur kan du enkelt visa att ett falti R*® &r konservativt?

12. Kan du visa att under vissa forutsattningar (vilka?) galler:
diviF =0 < IF =rotA och rotlF =0 < IF =grad@?
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