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1. Låt  ( ) ( ) ( )( )32 2, 4cos 3 sin 4sin( )f x y x xy x y y= − + + − . 
 

a) Ange en ekvation för tangentplanet till ytan  ( )yxfz ,=   i punkten  ( )2 ,0, 1π . 
 

b) Visa att origo är en stationär punkt till  f  och bestäm dess karaktär. 
[ledning: Mclaurinutveckla!] 

 

 

 
 
(4p) 
 

 
(6p) 

 

2. Låt    och  2 2 ,u x y v xy= + = ( ){ }, :x y x y xΩ = − < < . 
 

a) Visa att tillordningen  ( ) ( )vuyx ,,   är lokalt bijektiv i varje punkt i  . 
 

Ω

b) Lös problemet  ( )2 2 0x yxf y f x y f′ ′− + − = ,  ( ),x y Ω∈ .     [använd  u, v…] 

 

 
 

 
 
(2p) 
 

(4p) 

3. Beräkna volymen  ( )m K   av pyramiden  ( ){ }, , : 0 2K x y z z x y x y= ≤ ≤ − + − −  
utan att använda fomeln  " ( ) 1

3 basyta höjdm K = ⋅ "  
(du skall alltså verifiera att formeln stämmer för  K).  
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Visa att  f   är    men inte    i origo  (ledning: beräkna  1C 2C ( )0,0xyf ′′   och  ( )0,0yxf ′′ ). 

 
 

 
 
 

 
 
 
 

(9p) 
 

  7p – 13p:  1 bonuspoäng 
14p – 20p:  2 bonuspoäng 
21p – 27p:  3 bonuspoäng 
28p – 30p:  4 bonuspoäng             
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