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1. Lös problemet  ( )2 2 2 2 3 3cosx yy f x f x y x y′ ′− = − , ( ) ( ) ( )3 2, cos , ,f x x x x y IR= ∈  

[ledning: inför de nya variablerna  3 3 3 3,u x y v x y= + = − ]. 

 

 
 

 
 
 

(5p) 

2. Låt  D  vara den triangelyta i xy-planet som begränsas av linjerna 
2 4, 1 och 2x y x y y+ = − = = .  

 

Beräkna volymen av kroppen  ( ) ( ) ( ){ }, , : , , 1 cosh 2K x y z x y D z x y= ∈ ≤ ≤ − .   

  

 
 
 
(6p) 

 
 
 
 

 
3. Låt  ( )

( ) ( )
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. 

 

a) Visa att tangentplanet till ytan  ( )yxfz ,=   i punkten ( )( ), , ,a b f a b  går genom 

origo för varje ( ) ( ) 20,0 ,a b IR≠ ∈ . 
 

b) Visa att origo är en stationär punkt till  f  och bestäm dess karaktär. 
 

c) Existerar de andragradsderivatorna , , ,xx yy xy yxf f f f′′ ′′ ′′ ′′ i origo? 
 

d) Existerar riktningsderivatan till  f  i origo i någon annan riktning än ( )1,0±  och 

( )0, 1± ? 
 

e) Är  f  differentierbar i origo? 
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(3p) 

  7p – 13p:  1 bonuspoäng 
14p – 20p:  2 bonuspoäng 
21p – 27p:  3 bonuspoäng 
28p – 30p:  4 bonuspoäng   
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