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Matematisk Analys IT2 
 

Svar till övningstentamen 2 
 
 
 

1.     a)   Ekvationen  0652262 234 =+−−+ xxxx  har en rot ix += 2 . 
               Lös ekvationen fullständigt. 
 
  Svar:  ixix 23,2 ±−=±=  
 
 b)  Bestäm alla komplexa tal z sådana att  iez 32 −=  

   Svar:   
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2. Låt  ( ) 2−+= xexf x  
 Visa att ( )xf  är inverterbar med invers ( )xf 1− .  

Beräkna ( )11 −−f  och ( )11 −
′−f .  

Lös ekvationen  ( ) ( )xfxf 1−=     (Ledning: rita funktionernas grafer) 
 
 
  Svar:  utnyttja att f är definierad för alla x samt att 0>′f . 

( ) 011 =−−f   och  ( )
2
1

11 =−
′−f  

Eftersom de bägge funktionskurvorna är varandras spegelbild i 
linjen yx =  skär de varandra bara i den linjen. Den givna 
ekvationen är alltså ekvivalent med ( ) 2ln=⇔= xxxf  

 
 
 
 

3. Bestäm definitionsmängd och värdemängd till funktionen 
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   Svar:  
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4. Bestäm alla funktioner f som är deriverbara i 10 << x  och som har egenskapen att  

tangenten till kurvan ( )xfy =  i punkten ( )( )afa,  skär x-axeln i punkten 





 0,

1
a

 för 

varje a i intervallet 10 << a . 
 
  Svar:  differentialekvation:  ( ) 01 2 =+′− xffx  med lösningar 

  ( ) 21 xCxf −=  
 
 
 
 
 

5. a) Visa att ( )∫
∞

−+
0

sin2 dxex x  är konvergent. 

 

Svar:  utnyttja att 3sin2 ≤+ x  samt att ∫
∞

−

0

dxe x  är konvergent. 

 
 

b) Låt ( ) ( ) 0,2sin
0

≥= ∫ − xdtexf
x

tπ . I vilken punkt antar ( )xf  sitt minsta värde? 

 
   Svar:  ( ) ( ) 2ln02ln002sin >><<<=′ − xdåochxdåexf xπ  
  Det följer att ( )xf  antar sitt minsta värde i 2ln=x  


