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Svar och kortfattade I6sningar

Svar: x—2—-2(y—-1)+2(z—-1)=0

Svar: storsta virde ar /5, minsta &r —/5

Svar: fol (fe(;’_l)yﬂf(x, J’)dx) dy

Svar: f = g(3x + y) dér g ar en differentierbar funktion av en variabel.

Svar: 8+ 21In4. (potentialenirU = yx? + ylnz)

a. Derivering med avseende pa t ger xf; (tx, ty) + yf; (tx, ty) = f(x,y)
Sattt =1

b. Tangentplanets ekvation i punkten (a,b,f(a,b)) blir
fi(a,b)(x — a) + £, (a,b)(y — b) — (z— f(a,b)) = 0

Denna ekvation satisfieras alltid avx = y = z = 0, ty vansterledet blir da
afy +bfy — f(a,b) somér =0 enligt ovan.

= x—-y

_ x4y Dabli [2£9] = 2

.. . S
Infor nya variabler, {t 30iy)
Den givna integralen, /, kan da skrivas ffE —se“%dsdt dar E dr omradet
{—1 <s<l1

-1<t<1

e—S

2_65 ochlzgf_1 eS—eSds=0

Lo (11
Den inre integralen ar f_l —Ese“dt = 1



8.

10.

Lat -C vara kurvan C med omvand orientering och lagg tillK: y = 0,0 <x <

Pa ”"K-C” kan vi da anvanda Greens formel:
Jo_o(e* —yHdx +xydy = [[ 3ydxdy = %ﬂ dar D &r omradet innanfor ”K-C”

Vi har ocksé [, (e* — y?)dx + xydy = fonexdx =e"—1
Med hansyn taget till orientering far vi till slut:

Jo (e —y?dx +xydy = e” —%”— 1

x2+y2<2

Lat den givna ytan vara Y, och lagg till B: { 0
7 =

Ytan ”Y+B” ar da sluten och vi kan anvanda divergenssatsen:
Flédet ut fran "Y+B” blir = | = [[f_ divFdV = [[[. 2zdV dér E & omradet innanfor

” ” 2_x2_y2 2 2\2 .
Y+B”. Eftersom [ 2zdz = (2 — x? — y?)? blir
I = [[oereyz(2 =13 *rdrdd = 2n foﬁ 4r —4r3 +ridr = 8?”

0<6<2m

Pa B anvander vi att N = (0,0, —1) och flédet ner genom B blir darfor
= ffB —xydS = 0 av symmetriskal.

Sa flédet upp genom Y blir 8?” och flédet ner genomY — 8?”

Omradet ar inte kompakt men vi ser att f > 0 pa omradet och till
exempel £(0,0) = 0 sd minsta varde ar=0.

Skar av omradet med en linje 2x + 3y = C dar C ar nagot stort tal. Pa den linjen ar
fl,y) <C-C-e © > 0 dad C — oo.Vikan alltsd vilja C s& att f ligger godtyckligt
nara 0 bortom linjen. Eftersom f = 0 pa axlarna foljer det att funktionen har ett
storsta varde innanfor det beskurna omrddet och att detta storsta varde antas i en
stationar punkt.

och den sékta punkten ar (x,y) = (1 l)

2’3

. ﬂc’ — ye—Zx—3y _ nye—Zx—Sy
Vi har fy' = xe~2%73Y — 3xyye2X~3Y

Svar: minsta varde ar = 0, storsta varde ar = wo?



