Sats: Givet en likformig indelning av intervallet a < x < b:
Aa=20<T1 <Ty < - < Tp1<T,=0>
med delintervallbredd h = z; — z;_; = &2,

n

For vanster rektangelregel

giller att

b b—a
/f(:v)dszn+ 5 Q) h, dira<¢<b.

Bewvis: Taylorutveckling runt z = ;1 ger

f@) = fxio) + f(&)(x — 1)

Integration ger

| f@de= s [ f@)e -y do =

= f(wi—1) h + f’(@)/ (r —xi1)dx = f(zia) h+
Ti—1
dar z;—1 < G < ;.
Hir utnyttjade vi att f;;’_l(:c —xiq)de = (z; — 20)? = S R
Vi far foljande

/f dx—z f dx—fo,1h+Zf<Z -

Ti—1

b_a( Zf @) h=Lo+ S (OR asc<h

Integralkalkylens generaliserade medelvirdessats: f; fx)g(x)dz = f(Q) f;g(ac) dx

med a < { < b, om f dr kontinuerlig och g inte vixlar samt &r styckvis kontinuerlig.
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Sats: Givet en likformig indelning av intervallet a < x < b:
Aa=20<T1 <Ty < - < Tp1<T,=0>
med delintervallbredd h = z; — z;_; = &2,

n

For mittpunktsmetoden

géller att

b
/ f(x)dr = M, + 62_4af”(§) h?, dira < (<.

Bevis: Taylorutveckling runt x = m; ger

F(@) = Fm) + Fm) e~ m) + T oy

Integration ger

/ flx (ml)h+f(ml)/%i (x —my;) dx+ " @(;p_mi)Qd‘x:

Ti—1

= fom) e+ ) [ o= mi) o+ EED 7

dir o1 < G < 7.
Nu giller att f;l_l(:p —m;)dz =0 och [* (z—m;)*dr=13-1h%sa vihar

Ti_1 4 3
b B n T4 B n f//<c>
f(x)d:c—z _f(:c)dx_Zf(mz)mZ o h =
Mo+ PO R, asCsh



