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Tentamen i MVE425 del B.

Losningar bor vara vil motiverade. Om inget annat anges sa skall svar ges exakt (dvs
x = 7 snarare 4n x ~ 3.14). Maximal podng ar 50. For betyg 3 krdvs 20 poéng, 4 krivs
32 poang, 5 krivs 42 poang. Poédngen per uppgift bor ses som ungefarlig. Hénsyn tas
ocksa till tentans helhetsintryck, exempelvis hur véil kursens delmoment behérskas.

1. Denna uppgift bestar i ett antal pastaenden. Varje pastaende ska endast besvaras
med sant eller falskt. Rétt svar ger 1p och fel svar ger -1 poédng (inget svar ger Op).
Man kan inte fa mindre &n Op totalt pa denna uppgift.

a) Det géller alltid att arcsinsinx = x for alla = dér bada sidorna &r definierade.
b) Lat z vara ett komplext tal. Da ar z + z alltid ett reellt tal.

¢) Om f(x) och g(x) bada ar kontinuerliga funktioner sa ér f(z)-g(x) en kontinuerlig
funktion.

d) Funktionen /2 + 3 dr definierad for alla reella x.
e) Om re® = Re' dir r, R,v,V #r positiva reella tal sa dr v = V.

f) Ekvationen sinv = k har alltid (minst) en l6sning v € R for alla k € R.

6p
2. I foljande uppgift skall endast svar anges.

a) T &r en triangel med sidor 2,4 och mellanliggande vinkel 7. Bestdm T : s area.

b) For en triangel T med tva sidor a = 15 och b = 25 s giller att sinB = % dar B
ar vinkeln motstaende sidan b. Bestdm sin A dér A ar vinkeln motstaende sidan
a.

c) Lat T vara en triangel med sidorna a = 6,b = 8,¢ = 10. Bestam cosC' dér C' &r
vinkeln motstaende sidan c.

6p
3. Los foljande ekvationer
a) 2Iln(x +2) =1n4
b) sin2v = sin(3v + )
4p
4. Polynomet 2% — 422 + (4 — i)z — (3 — 3i) har en reell rot. Hitta alla rotter.
6p

5. Los ekvationen (22 — 1)(2® + 1) = 0. Losningar kan anges pa antingen polédr form
och/eller "vanlig" a + bi form.

6p

Var god véand!



6. Visa foljande likheter:

a) 2cosusinv = sin(u 4+ v) — sin(u — v)

b) sin®z +sin®ztan’?z = tan’z
5p

7.a) Berdkna

b) Berikna

c) Bestdm a,b sa att foljande funktion ar kontinuerlig (dér den &r definierad). Kom
ihag att motivera for ALLA sadana punkter.

2

\%__11, omz > 1
flx)=< ar+b, om0<z<1
M, om x < 0.

6p

8. T det komplexa talplanet finns en kvadrat inskriven. Tva av hornen ligger i punkterna
2 + 2i och 3 4 4i. Ange vilka punkter de andra hornen kan ligga i.

6p

9. Formulera och bevisa logaritmlagarna (du far utga fran lagarna for exponentialfunk-
tioner).

5p



TRIGONOMETRISKA FORMLER

Additions- och subtraktionsformlerna

cos(a — ) = cosacos 8 + sinasin
cos(a + ) = cosacos  — sinasin
sin(a + ) = sin acos 8 + cos asin 8

sin(aw — ) = sinacos 8 — cos asin 3

tan a + tan 3
t = —
an(a + §) 1 —tanatan

t —t
tan(a — ) = an«a — tan 3

"~ 1l+tanatanf
Formler for dubbla vinkeln
sin2a = 2sin v cos «

cos 2a = cos® o — sin? «

Omskrivning till amplitud-fasvinkelform

acosv + bsinv = csin(v + ¢)
c=vVa%+ b2

a
¢:arctang omb >0

¢:arctan%+7romb<0



