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1. Beräkna derivatan av följande funktioner:

(a) x2ex (2 p)

(b)
1

cos(x2)
(2 p)

(c)
√
x3 + 2x2 + 1 (2 p)

2. Funktionen y = y(x) är implicit definierad enligt y2x2+y3+x2 = 2. Bestäm
ekvationen för normalen till kurvan i punkten (1/

√
2; 1). (6 p)

3. Låt f(x) =
x3

x2 − 2
. Bestäm funktionens definitionsmängd, lokala extrem-

punkter, asymptoter, samt skissa funktionens graf. (8 p)

4. Beräkna det kortaste avståndet från origo till kurvan y =
1√
x

(8 p)

5. Undersök, med hjälp av kurvkonstruktion, hur många reella rötter ekvatio-
nen ln(x) + 2x− Cx = 0 har för olika värden på konstanten C. (8 p)

6. Låt funktionen f(x) = arctan((x−1)2) med Df = R vara given. Bestäm på
vilka intervall funktionen är avtagande respektive växande, samt på vilka
intervall funktionen är konvex respektive konkav. (7 p)

7. Visa med hjälp av derivatans definition att D(ex) = ex. (3 p)

8. Formulera och bevisa satsen om andraderivatans tecken. Det räcker att
bevisa ett av fallen (minimum eller maximum). (4 p)


