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Tenta i TMV036 Analys och linjir algebra K/Bt/Kf, del A.

1. Sats. Formulera och bevisa I’'Hopitals forsta regel. (6p)

2. Gréansvirden.

i) Formulera definitionen f6ér grénsviirde av funktion i en inre punkt av dess definitions-
méngd.

ii) Betrakta funktioner f och g bade odefinierade i = = 0:
f(z) =sin (W@)OC}I g(z) = exp(—1).

Bestdm om nagon av dessa funktioner har grénsvirde da x — 0. (6p)

3. Tillimpning av derivator. Betrakta funktionen: g(z) =z —/(z —2) (z + 1) .

Bestéam dess definitionsméngd, punkter déir funktionen &r kontinuerlig, singulédra punkter,
lokala extrempunkter, absolut maximum och absolut minimum om de finns. (6p)

Bestam de intervall dér funktionen #r viixande, avtagande, och asymptoter till grafen.
Rita en skiss av grafen till funktionen. (4p)

4. Linjar approximation. Betrakta funktionen f(x) = atan(z) och dess linjér approxima-
tion for x = 1,1 och a = 1. Uppskatta feltermen fér approximationen och ange intervallet
dér virdet atan(1, 1) maste ligga enligt dina uppskattningar. (6p)

e’ —sin(z) — 1

5. Grénsviirden. Beriikna griansvirdet: lim (6p)

z—0 1 — cos(x)

-3 1 -2
6. Geometri i rummet. Bestim om linjer givna med ekvationer L = y;— ~Z 1

skiir varandra (har en gemensam punkt). (6p)

r—8 y—1 z2-6
3 1 =2
7. Geometri i rummet. Betrakta triangeln ABC' med hornpunkter: A(4,1, —2), B(2,0,0),

C(—2,3,—5). Bestdm ekvationen pa standart form for triangelns hjd genom punkten

B, d.v.s. den linjen som ligger i triangelns plan, gar genom punkten B, och dr vinkelrét
mot sidan AC. (6p)

och

8. \_/;ektorer. Bestdm vinkeln mellan vektorer a och b givna som a = 3p + 2¢ och
b = P +5q ,dir P och ¢ dr enhetsvektorer (har lingder lika med 1), och &dr vinkelréita
mot varandra. (4p)

Tips: Borja 16sa uppgifter fran den som verkar vara lédttats, ta sedan den som
kinns vara nést lidttast o.s.v.

Maxpoéng: 50 ; 3: 20; 4: 30; 5: 40



