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Tentamen i MVE460 Envariabelanalys och analytisk geometri
och TMV036 Analys och linjar algebra del A.

1. Sats. Formulera och bevisa formeln for derivata av produkten av tva funktioner.
(6p)
2. Kontinuitet.

(a) Formulera definitionen pa att en funktion f(z) kontinuerlig i en punkt a.
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1
(b) Ange om nagon av funktionerna f(z) = arctan(—z) och g(z) = tan( 1
x x

bada odefinierade i punkten z = 0, kan utvidgas till punkten x = 0 (d.v.s.
definieras i punkten x = 0) sa att de blir kontinuerliga i den punkten. I fall
det dr mojligt ange hur man kan gora det. (6p)

3. Tillampning av derivator. Betrakta funktionen
flx) = (2 +1)et Il

(a) Bestdm kritiska punkter, singuldra punkter, lokala extrempunkter samt storsta
och minsta virde om de finns. (6p)

(b) Bestdm de intervall dar funktionen ar vixande, avtagande, strikt konvex (konkav
uppat) och strikt konkav (konkav nedat) samt ange inflexionspunkter (b6jnings-
punkter). Rita en skiss av grafen till funktionen. (4p)

4. Taylor-utveckling. Ange Taylor-utvecklingen av ordning 3 kring z = 1 av funk-
tionen f(z) = 2® med felterm pa O-form. (Tips 2% = e*™®®.) (Ligre poing for
ordning 2.) (6p)
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5. Gransvarde. Berakna gransvardet lim n(l+e7) —In(l -z )

20 1 — cos(x) (6p)
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. Linjer i rummet. Berikna minsta avstandet mellan de tva linjerna L; och Lo,
dér L ar linjen genom (0, 1, 3) parallell med vektorn & + g och Ly ges av x = 2+ ¢,
y =2, z=1—1 med parameter ¢t € R. (6p)

7. Geometri i rummet. Ange pa standardform ekvationerna for skarningslinjen
mellan de tva planen som ges av 3z —y+2z=4ochx—y+ 2= 1. (6p)

8. Vektorer i rummet. En triangel har horn i punkterna A = (1,1,1), B = (3, 3,0),
C' = (5,2,2). Hur stor &r triangelns vinkel vid punkten A? (4p)

Tips: Borja med uppgiften som verkar vara lattast, ta sedan den som
kanns nast lattast o.s.v.

Maxpoang: 50 ; 3: 20; 4: 30; 5: 40



