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Tenta i TMV036 Analys och linjir algebra K/Bt/Kf, del A.
1. Sats. Formulera och bevisa satsen om feluppskattning for linjér approximation.  (6p)

2. Grénsvirde och kontinuitet.

i) Formulera definitionen av viinstergrénsvérde .

ii) Tva funktioner f och g &r bada odefinierade i punkten z = 0: f(z) = sin (1) exp (1)
och g(z)=zln(%).

Bestdm om nagon av dessa funktioner kan utvidgas till punkten x = 0 , d.v.s. om f(0)
eller g(0) kan definieras i punkten z = 0 sa att funktionen blir vinsterkontinuerlig i den
punkten. I fall det &r mojligt, ange hur man kan gora det. (6p)

3. Tillampning av derivator. Betrakta funktionen:

g(x) = |z| exp(—2?)

Bestam punkter ddr funktionen inte &r kontinuerlig, singuldra punkter, lokala extrem-
punkter, absolut maximum och absolut minimum om de finns. (6p)

Bestédm de intervall dir funktionen &r viixande, avtagande, bojningspunkter (inflection
points), och de intervall dér funktionens graf &r konkav uppat och konkav nerét. Rita en
skiss av grafen till funktionen. (4p)

4. Linjir approximation. Betrakta funktionen f(x) = arcsin(x) och dess linjér approxi-
mation kring a = % for x = 1%. Uppskatta feltermen for den approximationen och ange

intervallet dér virdet arcsin(z) méaste ligga enligt dessa uppskattningar. (6p)
N i - . (tan(z) —

5. Gransvirden. Beriikna grinsvirdet: lim | —————— |. (6p)
z—0 \ x — sin(x)

6. Geometri i rummet. Bestdm skirningspunkten av en linje och ett plan.
r—1 y+1 =z

-2 6
Planet &r given av ekvationen 2z + 3y + 2z — 1 = 0. (4p)

Linjen &r given av ekvationerna

7. Geometri i rummet. Bestdm kortaste avstandet mellan linjer med ekvationer:
r+5 y+5H z-1

3 2 =2
r=6t4+9, y=—-2t, z=—-t+2. (6p)

och

8. Vektorer. Bestdm endpunkterna A, B av en stricka AB sadan att punkterna
C' =(2,0,2) och D = (5,—2,0) delar AB i tre lika langa strickor. (6p)

Tips: Borja 16sa uppgifter fran den som verkar vara ldttats, ta sedan den som
kinns vara nist ldttast o.s.v.
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