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Tenta i MVE460 Envariabelanalys och analytisk geometri (TMV036 del A).

1. Sats. Formulera och bevisa satsen om grénsviirde av produkt av tva funktioner.  (6p)

2. Kontinuitet. Betrakta funktionen:

f(x):{ vilol for x#0

Va?+16 -4
Ange definitionen av kontinuerlig funktion.
Bestdam om funktionen f kan definieras i punkten x = 0 sa att den utvidgade funktionen

blir kontinuerlig. (6p)

3. Tillampning av derivator. Betrakta funktionen:
g(x) = |z + 1] exp(—2?)

Bestam punkter dér funktionen &r kontinuerlig, singuléira punkter, lokala extrempunkter,
absolut maximum och absolut minimum om de finns. (6p)

Bestém de intervall dér funktionen dr viixande, avtagande, bdjningspunkter (inflection
points), och de intervall dir funktionen &ér konkav uppat och konkav nerat. Rita en skiss

av grafen till funktionen. (4p)
4. Taylor polynom. Betrakta funktionen f(z) = In(cos(z)). Ange dess Taylor polynom
av grad 4 runt z = 0. (6p)
sin2x __ 6sin:p
5. Gransvirden. Beriikna grinsvirde: lirr(l) S — (6p)
T— x

6. Geometri i rummet. Bestdm om foljande punkter ligger i samma plan. A: (3, -2, 3);

B: (0,4,9); C: (2,0,5); D: (2,-8,—1). (6p)
7. Geometri i rummet. For vilka virden av konstanter A och B planet Ar+By+62z—7 = 0
dr vinkelrdt mot linjen 252 = ££2 = 241 7 (6p)

8. Vektorer. Betrabkt_au)Vekizrer_f}—B> , @ , C’—IZX som sammanfaller med sidor i en triangel.
Uttryck vektorer AA{ , ﬂ\f , QZ;_’ som sammanfaller med medianer i triangeln med hjélp
av givna vektorer AB, BC, CA. (4p)

Tips: Borja 16sa uppgifter fran den som verkar vara ldttats, ta sedan den som
kinns vara nist ldttast o.s.v.

Maxpodng: 50 ; 3: 20; 4: 30; 5: 40



