Dugga om integraler. L6sningen till variant 4
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1. Beridkna primitiv funktion: n(z) de = ———=Inzr — —
x3 22 4x?

Uppgiften 1oses med hjélp av partiell integration:

In(x) 1 1
/?dl‘ == _ﬁln /(_ﬁ) d.l’:—ﬁlnl’—ﬁ

2. Beridkna arean mellan grafen till funktionen

_ cos(z) _ -
y(zr) = T och z - axeln for x € [0, 7/2].
/2
Arean = L(x)dx =2V2 -2

o /1+sin(z)

Problemet léses med hjilp av variabelbytet: u = 1 + sin(z), du =
cos(z)dz, u(0) =1, u(7r/2) =2.

Arean —/ COS / 1/2du 2u1/2‘ =2V2 -2
\/1 + Sln

3. Beridkna volumen av rotationskroppen byggd med att figuren begrénsad
av kurvan

y = sin(z), x € [0, 7] och linjen y = 0, roteras runt y - axeln.

Metoden med cylindriska skal och partiell integration:

b T
Volum = /Qny(x)dx:/ 2 sin(z)dx =
a 0

= —2mxcos(z)|l_, + 27r/ cos(x)dr =
0

= 272

3.b) Gruppen som skrev med Adam fick eventuellt uppgiften med inter-
vall z € [0,7/2] .
Losningen &r ganska likadan, med man far andra tal i svaret:



b w/2
Volum = / 2z y(x)de = 27T/ xsin(z)dr =
a 0
w/2
= —21 zcos(z) |2 + 27T/ cos(z)dx =
0

= 27 sin(z)|"=0? = o2&



