Exempel: Funktionen
x? arctan(r)

J@) = =53

har en sned asymptot da x — oco. Bestdm denna.
Losning: Att f(z) har en sned asymptot dd © — oo innebér att det
finns k,m sé att f(z) ~ kx +m da x ar stort. Har ar
k= lim /&)
T—r00 €T
och
I det aktuella fallet finner vi
b — lim x? arctan(x) _r
z=oo  x(br — 2) 10
eftersom arctan(x) gar mot 7/2 da x gar mot co och 1(59”7272) gar mot
1/5.
Lat oss nu rdkna ut m-vardet. For detta vill vi betrakta uttrycket

a*arctan(z) w  a®(arctan(z) —7/2) T

5r—2 10" BT — 2 5(52 — 2)
da x ar stort. Den senare termen har gransviarde 7/25 d& x gar mot oo.
Den forsta termen har termer som bade gar mot 0 och oo, men efter
en omskrivning ser vi att
z*(arctan(x) — w/2)  arctan(x) — /2
51 — 2 ~ 5/z—2/a?

som ar pa formen '0/0’ da = gar mot co. Alltsa kan vi anvinda I’'Hopitals
regel. Vi finner att gransvéardet ar

arctan(x) —m/2 1/(1+ 2?) _ x? -1

s Blp — 2/22 @b 52 1 4/g3  woee (14 22)(—5 + 4/x) 5

Svar: Den sneda asymptoten da z gar mot oo ges av y = {5 — % + o5



