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till tentamen i Matematisk analys i en variabel, del B, M1 och TD1,
20000818,

1. begynnelse et . (6p)

Karakteristisk ekvation ger till homogena ekvationen
. Ansats ger .

. Begynnelsevillkoren ger och .

Svar: .

2. masscentrum den kropp som bildas den halva cirkelskivan
roterar kring -axeln. Densiteten konstant. (6p)

Av . av betraktar vi en skiva av kroppen,
parallell med -planet. Denna skiva ringformad med innerradie och ytterradie

. Ringens area
och kroppens volym: .

Masscentrum ges nu av .

Svar: .

3. Av misstag studenten E koncentrerad saft i 1:4 (en del saft till fyra delar vatten)
i den avsedda 1:7. Saftglaset fullt. att successivt en mer saft,
dricker E saften i takt, samtidigt som hon fyller vatten under att glaset

exakt lika mycket. Hur glas har E druckit saften i glaset har den den avsedda
blandningen? (Vi naturligtvis att saften hela tiden perfekt blandad.) (6p)

Glasets volym , E dricker , koncentrationen vid tiden efter
start koncentrationen .

och . Koncentrationen
till differentialekvationen: . Vi er att

eller snarare den urdruckna volymen (i glas .

Differentialekvationen har ges av och

Svar: Ett halvt glas.

4. konstanter , , och att . (6p)

Maclaurinutveckling ger
. Detta ger svaret nedan.

Svar:

5. Antag att och att en -funktion.

vara till .

Visa att till . (6p)

ekvationen, in i integralen, bryt ut att du i princip , derivera
huvudsatsen ) och se att korrekt.

Lycka till!
Carl-Henrik


