L’Hospitals forsta regel.

Antag att f(a) = f'(a) = f"(a) = ... = f® (@) = 0 (n > 1), och att
9(a) = (): ()_ o= g 1)()—Omeng”)();féo Antag ocks3 att
f®(x) och g™ () r kontlnuerhgalen omgivning till a. D& &r

f@) _ f"(a)

9@~ g(a)’
Bevis:

Villkoren medger Taylorutveckling av f(z) och g(z) kring z = a med restterm av
ordning n. Alla termer fore resttermen blir enligt forutsittningarna noll, och vi far

@=a)" ¢(n) n
I - (zn;)“f &) = £ ))(fl); dir &1,& € [a, 7).

glz)  Ealgm(g)  9™(&)

Menz —a = & — a, & — a, och dd f™(z) och ¢™(z) 4r kontinuerliga i a,
kan vi darfor skriva

[(@) _ 1) + e
9@) = g™(a) + er(a)

, dir €;(z) = 0, e2(z) > 0 daz — a.

Lat z — a, resultatet foljer.

Anm.
Satsen innebar att

o J@) e f@)

Fo (@) _ ™ (a)
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eftersom vi kan tillimpa den successivt pa derivatorna, sa linge dessa dr noll i x = a.



