Envariabelanalys - differentialkalkyl

4. Bestam antalet reella rotter till ekvationen 12z* — 1422 — 322 — 5 = 0.

5. Funktionen f(x) &r tva ganger deriverbar i intervallet [a,00) och uppfyller
f(a) > 0, f'(a) < 0, f"(x) <0 for alla = € [a,00). Visa att f har exakt ett
nollstélle i intervallet (a,o00).
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3. Givet ar parabeln med ekvationen y = z°. Visa att om tva tangenter till
1

parabeln ar ortogonala sa ligger deras skdarningspunkt pa linjen y = —3.

4. Bestam for varje reellt a antalet rotter till ekvationen

sin2x + 2sinx = a.

5. Berakna gransvardet

sin(tanz) — sin(sin x)

li
250 tan(tanx) — tan(sin )

4. L&t f(z) = 22 —x — Inz + a. Bestam for vilka a funktionen inte har nigra
nollstallen.
5. De s.k. Legendrepolynomen definieras som foljer
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P, (z) (2 =1)"], n=0,1,2,....

Visa att alla nollstallen till P,, n > 1, dr reella och ligger i intervallet (—1,1).
4. Bestam alla varden pa parametern a sadana att ekvationen

22=3z+a=0

har exakt en reell rot.

5. Lat P(x) vara ett polynom av grad n > 1, vars alla nollstéllen &r reella. Visa
att dven alla nollstéllen till P'(x) ar reella.



