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1. Låt  . Beräkna 
   

( ) xxxf arctan=

a)                     b)    (enbart standardgränsvärden får användas). ( )1f ′ ( )xf
x +→0
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2. Visa att  ( ) xxxf cos+=   är injektiv och beräkna  ( )11−Df      (derivatan av  i punkten 
1). 

1−f

Ange även  f:s inflexionspunkter. 
 

 
 
(7p) 

3. Låt  ( ) 21
1
x

xf
+

=   och   
( ) ( ){ }xfyxyxD ≤≤≤≤= 0,0:, 2

1
1 ,  ( ) ( ){ }xfyxyxD ≤≤≤≤= 0,8:, 2

3
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a) Beräkna arean av området    och arean av området  . 
     

1D 2D

b) Visa att    och    har lika stor area. 1D 2D

 

 
 
 
 
(3p) 
 
(4p) 

4. Bestäm  a  så att kedjelinjen  axaxy ≤≤−= ,cosh   här längden 2 (längdenheter). 
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5. 
 

Låt  ( )
( ) 162

32
4 −+

=
x

xf . 
 
 

a) Utveckla    med hjälp av binomialteoremet. ( 42+x )
 

b) Partialbråksuppdela  . ( )xf
 

c) Rita kurvan  ( )xfy =   med angivande av extrempunkter och asymptoter. 

d) Motivera varför den generaliserade integralen    är konvergent 
  

d1)  utan att beräkna den  (2p)              d2)  genom att beräkna den  (5p).                    
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6. Låt    vara deriverbar. Visa att om  f  antar ett lokalt extremvärde i en 

punkt    så är  
RIRIf →:

0x ( ) 00 =′ xf . Gäller omvändningen? 

 

 
 

(7p) 

7. 
 
 

Formulera och bevisa integralkalkylens medelvärdessats för två funktioner
                                                                                                                         

. (7p) 

                                                                                                                            
Betygsgränser: 
 

24p – 35p  ger betyget 3,     36p – 47p  ger betyget 4,      48p  eller mer  ger betyget 5                       BB                             


