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1. 
 

Fibonaccitalen ges av { }0för    och    1,0 1210 ∪∈+=== ++ NInFFFFF nnn .   

Visa med induktion att för alla n IN∈  gäller  ( )53n
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F ≤ . 
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2. Låt ( ) 8 6 21 1 1 3f x x x x= + + + + + − . 
 

a) Hur många reella lösningar har ekvationen  ( ) 1f x = ? 
 

b) Motivera varför gränsvärdet  
( )

0
lim
x

f x

x→
  existerar och beräkna det.   

 

 

 
(4p) 
 
(3p) 

 

3. 
 
 
 

Betrakta funktionen  ( )
2 4 4
1
x x

f x
x

+ +=
+    

med  RID f = .   
 

a) Är  f  kontinuerlig?  I vilka punkter är  f  deriverbar?  Motivera väl! 
   
 

b) På vilka intervall är  f  växande resp. avtagande (derivata får ej användas)? 
 

c) Rita kurvan ( )y f x=  med angivande av extrempunkter (derivata får ej användas). 
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4. a) Låt  [ ]2,0=M   och  ] [3,1=N .  Bestäm M N×  och  N M× .  

 

b) Visa att om två funktioner , :f g IR IR→  har ett gränsvärde då  x  går mot a 

( )a IR∈  så har även  f g+  ett gränsvärde då  x  går mot a. 

 

 

(2p) 

 
(6p) 

7p – 13p: 1 bonuspoäng,  14p – 20p: 2 bonuspoäng,  21p – 27p: 3 bonuspoäng,  28p – 30p: 4 bonuspoäng          BB                            


