Matematik CTH&GU

Ovningsskrivning i inledande matematisk analys F1 (TMA970), 2006-09-23

kl. 8.30-10.30 iV

Hjalpmedel: Inga, ej heller réknedosa

Telefon: Bernhard Behrens, tel. 0768-681630

OBS: Ange linje och inskrivningsar samt namn och personnummer pa skrivningsomslaget.
Ange namn och personnummer pa varje inlamnat blad du vill ha rattat.
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a) Ar f deriverbar?

b) Funktionen g definieras genom D, =[l,oc[ och g(x)= f(x) for xeD,.
Visa (utan att anvanda derivata) att g ar injektiv och bestam g™.

c) Bestam vardemangden V..

3. Lit f:R >R, AceR,acR,beR, a<bh.
Definiera foljande begrepp (vissa ar nonsens, motivera varfor):

a) limf(x)=A. (2p)
b) f ar kontinuerligi a. (1p)
c) f &rderiverbari a. (2p)
d) f arinjektivi a. (1p)

e) f ar kontinuerlig pd [a,b]. (1p)
f) f &rderiverbar pa [a,b]. (1p)
g) f arinjektivpa [a,b]. (1p)

7p — 13p: 1 bonuspoéng, 14p —20p: 2 bonuspoédng, 21p — 27p: 3 bonuspoédng, 28p — 30p: 4 bonuspoédng

svar pa baksidan
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SVAR (06-09-23):
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svar:a)intei+l b) g l(y)= T, 0<y<l ) V;=10,1]

_ /lzA-1],

Grafen till y =~ 5.

uppg. 3
Nonsens ar
d): vihar definierat "injektiv'" paett intervall (det kravs ju minst 2 punkter!)
f): "deriverbar i [a, b]" innebdr ju "deriverbar i varje punkt zg € [a, b]", och
da maste zo vara inre punkt i [a,b], men a och b ar inte inre punkter!
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Matematik CTH&GU

Ovningsskrivning i inledande matematisk analys F1 (TMA970), 2005-09-17

kl. 8.30-10.30 iV

Hjalpmedel: Inga, ej heller réknedosa

Telefon: Bernhard Behrens, tel. 0768-681630

OBS: Ange linje och inskrivningsar samt namn och personnummer pa skrivningsomslaget.
Ange namn och personnummer pa varje inlamnat blad du vill ha rattat.

1. Betrakta pastéendet P(n): Zln(%) In(n* —n?).

a) Visaattom P(n,) &rsantfornagot n,eIN, n, >3, sddrdven P(n,+1) sant. (3p)
b) Ar P(n) santféralla neIN, n>3? (tex.:géller P(2005)?).

Om inte, hitta den korrekta formeln for Zln(%)— ? och visa att den galler
foralla neIN, n>3 (och darmed att P(2005) ar falskt). (3p)

2. Funktionen f'IR—)IR definieras genom
f(x)= \/_ for xelR\{-1,1} och f(-1)=A, f(1)=B.

Kan A resp. B véljassdatt f blir kontinuerligi —1 resp.i 1? (4p)

3. Funktionen f:R — IR definieras genom f(x) =Vx+/x-2.

a) Motivera (utan att anvanda derivata) varfor f ar injektiv och bestam f
(glémej attange D och D .,). )

b) Berdkna 1Lr2(f(x)—\/x—2). (4p)

4, a) Lat f:R >R,acR,beR, a<bh.

Visa att om f &r strangt monoton pa [a, b] sd ar f injektiv pad [a, b]. (2p)
b) Visaatt lim%=0. (4p)
c) Visa att V3 inte 4r ett rationellt tal. (3p)

7p — 13p: 1 bonuspodng, 14p — 20p: 2 bonuspoéng, 21p — 27p: 3 bonuspoédng, 28p — 30p: 4 bonuspoang BB

svar pa baksidan
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SVAR (05-09-17)
n
1. Den korrekta formeln &r Zln(k(Ll))): In(n* —n?)-In12
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2. Nej (med B =2 blir f kontinuerligi 1, men A kan ej véljas sa att f blir kontinuerlig i —1)
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