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16: —%

17: 2

18: till exempel f(z) =2sinz + 1
19: 57

20: 1



C. Losning: For att tanx och tan 2z ska vara definierade kréivs att = # Z+
km, x # £ + km, k godtyckligt heltal. Vi hérleder forst formeln for tangens av
dubbla vinkeln

sin 2x 2sin x cosx
tan 2z = = 5 —— =
cos 2x cos*r — sin“x
2tanzx

[dividera téljare och nimnare med cos®x # 0] = ————.
1 —tan“w

Satt nu tanx = t, t # £1. Olikheten som ska bevisas kan nu skrivas som

At

3t —
1—1¢2

> 0.

Efter enkla omskrivningar far vi den ekvivalenta olikheten

t(3t*+1)  t(3t*+1)
t2—1  (t+1)(t—1) 2 0.

Faktorn 3t2+1 ér alltid positiv. Dirmed behéver vi bara titta pa vad resten av
faktorerna har for tecken. Vi undersoker tecknen i intervallen (—oo, —1), (—1,0],
[0,1), (1,00). I det forsta av dessa intervall har vi: ¢ < 0, t —1 <0, t 4+ 1 <0,
alltsa ar uttrycket negativt och detta intervall hor inte till 16sningsméangden. I
nésta intervall dr tecknen (i samma ordning) —, —, +, uttrycket ar positivt (0 i
0), alltsd hor detta intervall till 16sningsméngden. En undersokning av tecknen i
aterstaende tva intervall (gor den!) ger att 1osningsméngden (for ¢) ges av (—1, 0]U
(1,00). Nu &r det dags att paminna om att tanx = t. Lat oss forst titta x €
(=%, %). Funktionsvirdet for tangens kommer att ligga i de intervall som utgor
16sningsméngden for ¢ exakt nér z € (=7, 0JU(%, §). Eftersom funktionen tangens
ar m-periodisk far vi slutligen att den givna olikheten uppfylls om och endast om

QZE(—%—Fkﬂ,kﬂ]U(%—Fkﬂ',g—Fkﬂ'), ke Z.



