TRIPPELINTEGRALER

Vi definierar trippelintegraler genom att folja samma monstret som
for dubbelintegraller: vi definierar forst trippelintegral av en funktion
f(z,y,2z) pa ett axelparallellt rétblock A med hjilp av Riemannsum-
man R(f, P), dir P &r en indelning av A i axelparallella delblock; denna
integral utvidgas sedan steg for steg tills man har integraller av formen

///D f(z,y,2)dV

med kontinuerlig f(z,v, 2) och relativt allmént omrade D C R3.

Trippelintegraler 6ver speciella omrade.

Om D ér en axelparallell riatblock: D = {(z,y,2) :a <z <bc <y <
die < z< f};sa

JI[ sz = [ ([ [ stz ) a,

(z, y, z far byta rollerna).

Om D = {(z,y, 2) : a(z,y) < 2 < B(z,y), (z,y) € E}, (E ér proektionen
av D pa xy-planet) «, 8 &r kontinuerliga , sa

f(a,y, 2)dedydz = ﬂcmy)f(x,y,z)dz dzdy,
D £ \Ja(ay)

(z, y, z far byta rollerna).

Om D = {(z,y,2) : a < x < b,(y,2) € E;}, (Fy ar snittet mellan
kroppen D och planet z = konst) sa

///D f(@,y, z)dvdydz = /ab (/ . f(fﬁay,z)dydz> dz,

(z, y, z far byta rollerna).

Variabelsubstitution

Antag att z = z(u,v,w), y = y(u,v,w), z = z(u,v,w) dr en 1 — 1
avbildning av ett omrade E i uvw-rummet pa omrade D i zyz-rummet.
Antag att funktionerna z = z(u,v,w), y = y(u,v,w), z = z(u,v,w) och
deras partiella forsta ordningens derivator dr kontinuerliga.

Om f(x,y, 2) ar integrerbar pa D sa &r

///D f(z,y, z)dedydz
— ///E f(z(u, v, w), y(u, v, w), 2(u, v, w)) ‘m dudvdw

Sfarisk (rymdpolér) substitution

r = pcosfsing
y = psinfsing
z = pCoS @

dV = dzdydz = p? sin pdpdfde



