TMV125 Inledande matematik V, ht 05
Vecko—PM lisvecka 6.

Kapitel 4.3 - 4.7, 4.9
Mal: Malet med kapitel 4 &r angovet i vecko PM vecka 5.

4.3. Berdkning av derivator.

Deriveringsregler (Sats 4.2, 4.3): Summa, produkt, kvot, kedjeregeln
Derivatan av inversen. Sats (4.6)

Elementéra funktioners derivator. (Satserna 4.4, 4.5 och 4.7.)
Implicit derivering.

Komplex derivering.

Rekommenderade 6vningar:
I forsta hand: 4.9 - 4.12, 4.14, 4.15, 4.19, 4.21
Om du hinner: 4.20, 4.22.

4.4. Nagra viktiga satser om derivator.

Satsen om betydelsen av derivatans tecken. (Sats 4.8.)
Lokala extremvérden. (Sats 4.9.)
Rolles sats och medelvirdessatsen. (Satserna 4.10 och 4.11.)

Rekommenderade 6vningar:
I forsta hand: 4.23, 4.24, 4.26
Om du hinner: 4.25.

4.5. Anvindning av derivator

Kurvritning och max- minproblem.
Olikheter.
Antal rotter till en ekvation.

Kurvritning
Att rita en kurva y = f(z) innebér, i de flesta fall, att man

1. Bestammer funktionens och derivatans definitionsméngder.
2. Beraknar derivatan och undersoker hur derivatans tecken varierar.

3. Berdknar gransvirden for funktionen i alla punkter (inklusive +00) som avgransar
intervallen i Dy och Dy och funktionsvérden i de punkter dar f/(x) = 0.

4. Eventuellt berdknar gréansvérden for derivatan i punkter ovan.
5. Berdknar eventuella asymptoter
6. Eventuellt avgor var kurvan &r stréingt konvex/konkav med hjalp av f’ eller f”.

7. Eventuellt berdknar ytterligare funktionsvérden eller punkter dér kurvan skér ko-
ordinataxlarna.

8. Ritar en kurva som overensstammer med de slutsatser ovanstaende leder till.



Rekommenderade 6vningar:
I forsta hand: 4.27 - 30, 4.31a, 4.32, 4.33, 4.35, 4.36.
Om du hinner: 4.31b, 4.34, 4.37.

4.6. Derivator av hogre ordning.

Betydelsen av andraderivatans tecken. (Sats 4.12.)
Konvexa och konkava funktioner. (Sats 4.13.)
Rekommenderade 6vningar:

I forsta hand: 4.38, 4.43. 4.42, 4.44.

Om du hinner: 4.40.

Gruppévningar

1. Ge exempel pa en funktion f : [0,1] — R som antar viirdena 0 och 2, men inte
virdet 1.

2. Ge exempel pa en funktion ¢ : [0,1] — R som inte antar nagot storsta virde pa
intervallet [0, 1].

3. Ar det majligt att finna exempel pa funktioner f och g i 1) respektive 2) ovan som
ar kontinuerliga? Varfor? Varfor inte?

4. Bestdam vardeméngden till funktionen

f(x):x—i_l

, © €]0,1].

Téank noga igenom vad man behover motivera, samt hur man motiverar, nir man
bestdmmer vardeméngden.



