Forelasning 3

Derivata och integral, nagra samband

Antag att f(z) ar kontinuerlig pa ett intervall.
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Antag att f’(x) ar kontinuerlig pa ett intervall.
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Lite om linearitet
/(f(x) +g(x))dx = /f(x)da: + /g(x)d:c.
Bevis genom att derivera bada led.
b b b
/ (f(z) + g(z))dz 2/ f(:v)dm—i—/ g(z)dx.

Bevis genom att lata F(x) och G(z) beteckna primitiv funktion till f resp.
g.

Variabelsubstitution

Obestamd integral

[t@ds= [ -5

Forutsattning: 2/(¢) dr kontinuerlig och f(x) kontinuerlig.
Obs! Likheten &r en likhet sanér som pa en additiv konstant.

[ rwar= [ sew)-%a

Férutsiattningar som ovan, samt att z(a) = a och z(5) = b.
1
Ex 1 Berédkna ¢®/? dz. LosningVi vet att F(z) := —— %% = 2¢%/2

0
ar en primitiv funktion. Alltsa &r

1 1
/ % dx = [261:/2} =2(ve—1).
0 0
Alternativt kan man gor en V.S. x = 2t = z(t), sa att

d
=2 =9 dp = 24t
dt =

r=0<=t=0z=1<=1t=1/2



1 1/2
/ e dr = 2/ etdt = 2(e'/? —1) = 2(v/e — 1)
0 0
d.v.s. samma svar.

Om f(z) och 2/(t) kontinuerliga sa &r

d
[ f@xde = [ sate) i
Om dessutom z(«) = a och z(f3) = b, sa ar

[ o= [ s . a



