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Analys i en variabel, TMV138/181
Hosten 2018

Nagra svar, tips eller I6sningar till
Exempel pa tentamensuppgifter fran avsnittet om integraler

x sin 2x

Svar: — — +C
2

Svar: -76
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2T
Svar: —
3

1
3In3 2In2

Svar:

1
Berdkna [? cosmx — 4x2 + 1 dx
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Om snitten ar rdtvinkliga trianglar ar det inte sjalvklart var den rata vinkeln ligger.
Om vi i stallet tanker oss liksidiga trianglar blir volymen = ?fol(l —y)2dy

Valj a och b sa att integranden blir = 0. Vi forutsatter att a<b.

Anvind att e™" > e™* pa det givna intervallet.

. o] dx o dt
Variabelbytet Inx =t ger [ e I
Eftersom f'(x) = cos 37_”;2 kan vi soka storsta och minsta vdarde genom att betrakta

|6sningar till f'(x) = 0 och vérdet av fi intervallets andpunkter. Men det &r enklare
Tt
3-t

att rita integranden, y = cos—, och tolka integralen som en area.
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Storsta varde antas uppenbarligenix = 1 (Notera att f'(1) = 0). Minsta varde antas
i antingen x = 0 eller x = 4/3. Det forra verkar troligare men det ar inget vi enkelt
kan bevisa.

16.

17. Antag motsatsen, att p # 0 pa intervallet. Da galler antingen p > 0 vilket medfér att
folp(x)dx > 0, eller p < 0, vilket medfor att folp(x)dx < 0.
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18. Anvand att [T VI + ¢3dt = h-VI+ 63 dir2 <0 <2+ hsa
attd > 2narh >0



