Sammanfattning foreliasning 12, Linjér algebra I'T, VT2010

Lat A vara en n X n-matris. En n-vektor v = 0 som &r sadan att
Av = dv, A € R,

kallas for en egenvektor till A. Talet A kallas for ett egenvirde till A.

Om v ir en egenvektor till A med egenvirde A och ¢ # 0, sa giller att ocksa cv ér en
egenvektor till A med egenvirde .

Antag att v ir en egenvektor till A med egenvirdet A\, dvs Av = A\v. Da giller att v
ar en egenvektor till A™ for alla m € N med egenvirdet A\, dvs

A"v = .

Om A dr inverterbar sa giller ocksa att v dr en egenvektor till A”™ med egenvirdet \™
for alla negativa m. Speciellt dr da

Alv=\"1lv=—v

s& A~! har egenvektor v med egenvirde 1/ ).
Egenvirdena till en matris A &r nollstillen till den karakteristiska ekvationen

det(A — \I) =0.

Egenvirdena till en triangulédr matris dr lika med elementen pa diagonalen.
Egenvektorer till olika egenvirden ir linjirt oberoende.

En (kvadratisk) matris med % olika egenvirden har atminstone % linjdrt oberoende
egenvektorer. Speciellt géller att en n X n-matris med n olika egenvérden har n stycken
linjart oberoende egenvektorer som alltsa utgor en bas for R”™.



