Sammanfattning forelasning 11, Linjér algebra I'T, VT2011

Antag att A dr en 6vertriangulér eller undertriangulédr matris med diagonalelement a;;.
Da giller att det A = [[_; ay.
Det finns en unik determinant for n x n-matriser och den ges av

det A = Z €(T)a1r(1)A20(2) ** * A (n)s
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ddr S, dr méngden av permutationer av {1,2,...,n} och ¢(r) ir 1 eller —1 beroende
pa om 7 dr jamn eller udda.

For alla matriser géller
o det(A) = det(AY),
o det(AB) = det(A) det(B),

o det(A™1) = det(A)~!, om A #r inverterbar.

Vektorerna v, . .., v, dr linjirt oberoende om enda 16sningen till
n
Z T;V; = 0
i=1
ar den triviala 16sningen z; = x5 = ... = x,, = 0. Om de inte &r linjirt oberoende sa

sdger vi att de &r linjért beroende.

Vektorerna vy, v, ..., Vv, dr linjart beroende om och endast om en av dem kan uttryc-
kas som en linjirkombination av de andra.

Lat A vara en n X n-matris. En n-vektor v = 0 som &r sadan att
Av = v, A € R,

kallas for en egenvektor till A. Talet X kallas for ett egenvérde till A.

Om v ir en egenvektor till A med egenvérde A och ¢ # 0, sa giller att ocksa cv ér en
egenvektor till A med egenvirde .

Antag att v &r en egenvektor till A med egenvirdet A\, dvs Av = A\v. Da giller att v
ar en egenvektor till A™ for alla m € N med egenvirdet ™, dvs

ATv = \"v.

Om A idr inverterbar sa giller ocksa att v &dr en egenvektor till A med egenvirdet A"
for alla negativa m. Speciellt ar da

1
Alv=)\"1lv= XV

s& A~! har egenvektor v med egenvirde 1/).



