Sammanfattning forelasning 13, Linjér algebra I'T, VT2011

Lat G = (V, F) varaen graft med V' = {vy, v, ..., v,} sa det finns n noder. Grannma-
trisen till G, A = A(G), dr en n x n-matris vars element defineras genom

1 om{v;,v;} € E,
Q5 =
Y 0 annars.

Om G = (V, E) dr en riktad graf sa defineras grannmatrisen till G genom

1 om (v;,v4) € E,
[r—
“ 0 annars.

Om det finns vdg mellan tva noder i en graf med n noder sa finns det vig av liangd
hogst n mellan dessa.

Element (4, j) i A* ger antalet vigar fran nod i till nod j av lingd k.

Finns vig frdn nod ¢ till nod j om och endast om element (7,5) 1 B = > ;_, AF sr
positivt.

En graf dr sammanhingande (riktad graf starkt sammanhéngande) om och endast om
alla elementi B = >, A dr positiva.

En slumpvandring pa en graf &r foljande process: Om vi befinner oss i en nod v sa
beger vi oss sedan till nagon av dess grannar med lika stor sannolikhet, d vs med
sannolikheten 1/d(v).

Overgéngsmatrisen M for slumpvandringen ges av

n
Mij = Q5 E ik -
k=1

En fordelningsvektor édr en radvektor sadan att summan av elementen &r 1 och alla ele-
ment dr storre dn eller lika med 0. Denna beskriver sannolikheterna for att vi befinner
oss 1 de olika noderna.

Om x}, dr den ursprungliga fordelningsvektorn s giller for fordelningsvektorn x4, efter
k steg i slumpvandringen att x;, = x{ M*.

En fordelningsvektor x' dr en stationir fordelning till en slumpvandring med Over-
gangsmatris M om x‘M = x'. Transponering ger M'x = x sé x #r en egenvektor till
M" med egenviirde 1. Kan bestimma x genom att 16sa

M'x =x <= (M'—I)x=0.

(eller genom att multiplicera en vektor x med M tills det stabiliseras, eller lisa av
raderna i M™ for nagon “hog” potens n beroende pa vilket som dr med ldmpligt i det
givna fallet)



