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1. a) Bestédm a sa att

2> —2x+a
fe)=—31

har ett lokalt extremvérde da z = —1. Undersok dérefter kurvan
y = f(z) med avseende pa asymptoter, vixande och konvexitet. Ar
f(=1) &ven ett globalt extremvirde?  (3p)

b) Bestdm a sa att

2. Visa att

for alla x > 0. (3p)

3. Berikna foljande integraler:

a) /1\/£U—|—1d{B (1p)
o [

241
/3 (cosx  sinx
c) / ( — + ) dx (1p)
-6 \SInT = cosz

4. a) Beriikna f'(x) om
f(z) =1In x—i-\/xQ—i—% :

b) Bestdm arean av omradet i forsta kvadranten som begréinsas av
y-axeln och kurvorna

1 1
1 ;dirx <1, och y=—. (2p)
-t z?+ 3

(1p)

y:

Forts. —
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5. a) Anvind cos 2z = cos? z — sin” z till att visa
9 1 — cos 2z 9 1+ cos 2z

sin“ x = — och cos“x = — (0,5p)

b) Det omrade som begriinsas av kurvorna y = sin®z och y = 1 —cosx
over intervallet [0, a], ddr a dr den minsta positiva roten till ekvationen
sinx = 1 — cosx, far rotera kring z-axeln. Bestdm volymen av den
rotationskropp som erhalls.  (2,5p)

6. Formulera och bevisa integralkalkylens medelvirdessats.  (3p)

7. Antag att a > 1. Bevisa att

x

T 4o di o — oo (3p)
x

8. Undersok hur antalet reella rotter till ekvationen k = f(x) varierar
da k € R, dar

(z—1)241 )
f(x) :/o te™"dt. (3p)

For godként kravs 11 poéng, for vil godkéant 18 poéng.

Pa samtliga uppgifter skall alla berikningar och motiveringar
redovisas.

Tentan berédknas vara fiardigrattad fredagen den 27 oktober.

Lycka till!
/MS



