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Inga hjalpmedel. Telefonvakt: 070 5208257

1. a) Ge en satsform i disjunktiv normalform som &r ekvivalent med (p — ¢q) — —¢.

(1,5p)

b) Uttryck (p — q¢) — —¢ med ett fullstindigt konnektiv. (1,5p)

2. a) Ge en hérledning i naturlig deduktion av (-p — ¢) — (pV ¢). (Lagen om det
uteslutna tredje far anvéndas utan bevis.) (1,5p)

b) Ge en Kripkemodell i vilken formeln (—p — ¢) — (pV ¢) &ar falsk. Motivera

ordentligt! (2p)
3. a) Visa att {—, L} &r en fullstindig méngd av konnektiver. (1p)
b) Visa att {—,V} inte dr en fullstindig mingd av konnektiver. (1,5p)

4. Lat A vara en satslogisk formel. Visa att om A ar harledbar med naturlig deduktion
for satslogik (inklusive RAA), sa d&r A en tautologi. Av introduktions- och elimina-

tionsreglerna behover endast de for vV behandlas. (3p)

5. Lat L vara ett predikatlogiskt sprak. Definiera vad som menas med

a) termi L, (1p)
b) formel (well-formed formula) i £, (1p)
b) tolkning (interpretation) av L. (1p)

6. Lat P och @ vara ettstélliga predikatsymboler.

a) Hairled i naturlig deduktion JzQ(z) fran antagandena Vz(P(z) — Q(z)) och
dxP(x). (1p)
b) Hirled i naturlig deduktion JzP(z) — (=Vz—P(z)). (1,5p)

c) En av de nedanstaende formlerna &r en predikatlogisk sanning; ge en hérledning i
naturlig deduktion av den. Den andra formeln ar inte en predikatlogisk sanning;

ge en tolkning i vilken den &r falsk. x och y ar tva olika variabler. (3p)
Vz(P(z) vV Qy)) = (VaP(z) vV Q(y))
Vz(P(z) V Q(z)) = (VzP(x) VVzQ(z))

7. Lat P vara en tvastillig predikatsymbol och @ en ettstéllig predikatsymbol. Ge en
prenexform till (3zQ(z) — P(z,y)) — (—3zQ(x)). (2p)

Var god vand!



8. a) Lat I" vara en mingd av predikatlogiska formler och A en sluten formel. Visa att
om A inte kan hérledas ur I' sa &r I' U {—A} konsistent. (1p)

b) Visa fullstindighetssatsen under forutsittning att vi vet att varje konsistent méangd

av predikatlogiska formler har en modell. (1,5p)

Tentan berdknas vara fiardigrattad inom 10 dagar; nar den ar klar, sa meddelar jag det pa
kursens hemsida. Den kan himtas i mottagningsrummet kl. 12.30-13.00 varje vardag.

Lycka till!

Jan



