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1. Finn genom kvadratkomplettering, om möjligt största och/eller minsta värde för −5x2 + 15x− 25
och avgör i s̊a fall för vilka x detta uttryck antar dessa värden. (6p)

2. Lös olikheten

x + 3 ≥ 2x

x− 2
(6p)

3. Beräkna om möjligt

a) lim
x→∞

(6x2 − 1)(5x + 1)

15x3 − x + 1
, b) lim

x→∞

√
x2 + 1−

√
x2 − x + 1, c) lim

x→2

3x2 − 5x− 2

x2 − 4
,

d) lim
x→0

1− cosx

x2
.

(8p)

4. Beräkna derivatan av följande funktioner

a) x lnx b)
tanx

e3x2 c) tan(sinx2) d) xcos x

(6p)

5. Beräkna

a)

∫ 1

0

1

x2 − 5x + 6
dx, b)

∫
sinx

1 + cos2 x
dx.

(6p)

6. L̊at a och c0 vara konstanter. Lös differentialekvationen

a) y′ + ay = c0, b) y′ = 2xy2.
(6p)

7. Rita (skissa) grafen till funktionen f(x) = arctanx + ln(x+1
x ). (Konvexitet/konkavitet behöver inte

utredas.) (6p)

8. Bevisa Integralkalkylens huvudsats: Om f ∈ C([a, b]) s̊a gäller att
d

dx

∫ x

a

f(t) dt = f(x)

och

∫ b

a

f(t) dt = F (b)− F (a), där för F gäller F ′(x) = f(x), a ≤ x ≤ b. (6p)


