MMG100 Elementar talteori
Sommaren 2009 juni

Svar till exempel pd uppgifter till duggan

1. Bestam alla positiva heltal x, y och z sddana att x!+y!=z!
Svar: x=y=1, z=2

2. Bestdm alla primtal p sddana att 17 p + 1 blir en jamn kvadrat.
Svar: p=19

3. For vilka positiva heltal n ir ®(4n) =2d(n)?
Svar: alla udda n.

4. Om p dr ett primtal kommer talen {1,2,3,... p-1} att utgora ett
fullstandigt restsystem modulo p.

Galler det dven for talen {12,22, 3%,...(p- 1)2} ?

Svar: nej.

5. Antag att a ar en kvadratisk rest modulo det udda primtalet p.
Visa att aven —a ar en kvadratisk rest om och endastom p =1 (mod4)

6. Loskongruensen x” =8 (mod287)
Svar: x=34, 48, -34, -48
7. Vad blir resten da 55'* delas med 143?
Svar: 55
8. Finns det ndgot x sddant att x” = 71 (mod 73)?
Svar: ja.

9. Bestam alla positiva heltal a och b med storsta gemensamma delare 18
och minsta gemensamma multipel 630.

Svar: 18 och 630 eller 90 och 126

10. Visa att om n ir ett positivt heltal 4&r n° + n + 1 aldrig kvadraten pa ett heltal.



