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1. (a) Ge definitionen av att f(x)→ A när x→ 1.

(b) Är det möjligt att f(x)→ 0 när x→ 1 men att f(x)g(x)→ 1 när
x→ 1? Förklara.

(c) Om f(x)→ 2 när x →∞ och g är b̊ade deriverbar och begränsad
p̊a [0,∞), m̊aste d̊a f(x)g(x) har en gräns när x → ∞? Bevisa ditt
p̊ast̊aende eller ge ett motexempel. (4p)

2. Formulera och bevisa integralkalkylens huvudsats. (Analysens huvud-
sats i boken.)

3. Ge en detaljerad skiss av funktionen

x3

9(x + 2)
.

4. Beräkna ∫ √π/2

0

x3 sin x2dx .

5. Bestäm

lim
x→0

ex2 − cos x

sin2 x
.

6. Funktionen y(x) är kontinuerlig i en omgivning av origo och uppfyller
ekvationen

y(x) = 1 +

∫ x

0

y2(t)dt .

Bestäm y och den största mängd där y är definierad.

7. Vilken punkt p̊a parabeln y = 2− x2 ligger närmast origo?

8. L̊at för x > 0, F (x) = x

∫ 1

x

cos t

t2
dt. Bestäm limx→0+ F (x).


