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1.

(1)&(ii) Se kurslitteraturen.

(iii) |z| &r kontinuerlig men inte deriverbar da = = 0.
(iv) Vi har

f/(1) = lim VIth-v1_ lim V1i+h—-1)(1+h+1)
h

h—0  h—0 h(vV1+h+1)
h 1

= lim =
=0 h(VT+h+1) 2

2. Se kurslitteraturen.

3. Vi har D arccos x = ———=——. Speciellt far vi

V1—22

flG5) = ——— = V2.

V= /0 Ay — /0 o (VEe ) = /0 ¥ dr — (Part.int.)
—r (leet 2= [ e aar) = x (2 - 4
=7 (22— ¢ /4+1/4) = %(62 +1).
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5. Division med x ger 3/ + y = —. Nu &r
x

X

/1_xdx:/l—1dx:1nx—x.
T T

S4 den integrerande faktorn dr e*~% = %% = ye~%. Multiplikation

med denna ger (ze~"y)’ = e och vi far ze "y = [ e *dr = —e * 4+ C
och ) N
e
yr)=—2+0.
x x

Eftersom lim,_ ., % = oo maste vi ha C' = 0. Den sokta 16sningen &r
alltsa y(z) = —1/x.



6. (a) Vihar |cosz/\/x| < 1//x och fol 1/y/x dx < 0. Séfol cosx/\/x dx

ar (absolut)konvergent.

(b) Integralen &r (absolut)konvergent ty

o0 o0
CoST 1
/ ’ 5 ’dxg/ —dr < oo.
1 x 1 T

(c) Partialintegration ger

* sinx COS T *® cosT * cosz
de = |— + 5 dr =cos1+ 5 dx
1 xXr A 1 1 X 1 e

och integralen dr konvergent enligt (b).

t2
7. Taylorutveckling ger e = 1+t + o) +O(t*),t — 0 s4

4

e_xzzl—x2+%+0(x6),x—>0.

2t

Vidare dr cost =1 — 5—1— 21 +O(t%,t — 0 sa

4
cos@le—x2+%+0(:r6),x—>0.

Detta ger
e —cosv2r 12?4+ 2 — 14222 +0(z5)
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8. (a) Eftersom integranden &r positiv blir integralen minimal da ovre
grinsen x? L

—  &r minimal. D& 2% —z = (z — 1)? — 1 blir minimal
da z = 3 blir integralen det ocksa. Alltsa har f(z) ett minsta
virde som antas da z = 1.

(b) Eftersom

wer gy , w?er gy gt
< lim dt = — < X0

for alla x > 0 har f(x) inte nagot storsta vérde.




