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1. Formulera och bevisa satsen om monoton konvergens.

2. a) Definiera vad som menas med att en funktion f &r differentierbar i en
punkt a € R".

b) Visa att om f(x,y) dr en C'-funktion s& ér den differentierbar.

3. Lat f(x,y) = sin(y — x?).

a) Beskriv och skissa nivakurvan f(z,y) = 0.

b) Rita mer detaljerat de delar av nivakurvan som innehaller punkterna
(1,1—m), (1,1) och (1,14 ). Rita i figuren &ven ut gradientvektorerna
i de namnda punkterna.

4. Bestdm en ekvation for tangentplanet till nivaytan zy + axy? = 22 — 7
i punkten (—1,2,—1) om det finns.

5. Bestdm alla stationira punkter till funktionen f(z,y) = 2% + 3zy + xy?
och bestdm deras karaktér (lokal maximipunkt, lokal minimipunkt eller
sadelpunkt).

6. Bevisa eller motbevisa foljande pastaenden.

a) Mingden {(sin(zy),In(z* +3?),2y) € R% 1 < a4y < 2,2 >0,y > 0}
ar kompakt.

b) Miéngden {(z,y, 2); 20% + 3y* < 2 < 12 — 4a? — y?, 32® + 2y? <6} &r
oppen i R3.

7. Undersok om funktionen

arctan z2y

flay)=—3 Y

ar likformigt kontinuerlig i R? \ {(0,0)}.

Lycka till!
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