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Hjalpmedel: Inga, ej heller rdknedosa.
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Betygsgréanser: 12 poang kravs for betyget G och 18 podng kravs for betyget VG.
Rékningarna och resonemangen ska redovisas och vara noggrant forklarade. Los-
ningarna ska vara vélskrivna och avslutas med tydligt svar som &r forenklat sa
langt som mojligt.

Losningsforslag och besked om réttning och granskning lamnas via kursens hem-
sida.

1. (a) Definicra vad som menas med att en funktion f ér differentierbar i en (4p)
punkt a € R™.

(b) Visa att om f &r en C'-funktion i en omgivning av a, sa ér f differen-

tierbar i a.

2. Bestam ekvationen for tangentlinjen till skdrningskurvan mellan ellipsoiden (3p)
22 4+ y* + 222 = 10 och planet x — 2y — z = 1 i punkten (1, —1,2).

3. Avgér om foljande méngder dr 6ppna, slutna, kompakta respektive sam- (4p)
manhangande.

(a) D1 = {(z,y) € R* ; 22° +3y> < 6} U{(0,v2)}
(b) Dy ={(z,y) € R? ; 2? +y* > 67 — 2y — 9}
(c) D5 ={(z,y) e R? ; [(z,y)| <2 och |z +y| > 2}

Var god vénd!



(a) Definiera vad som menas med att en funktion ar likformigt kontinuerlig (5p)
pa en mangd D C R".

(b) Visa att en funktion som &r kontinuerlig pa en kompakt méngd D
ocksa ér likformigt kontinuerlig pa D.

(c) Visa att f(z) = sin(z)/x dr likformigt kontinuerlig pa (0, 1].

(d) Ange en funktion som &r kontinuerlig men inte likformigt kontinuerlig

pa (0, 1].
. Bestam alla lokala extrempunkter och sadelpunkter till funktionen (3p)
f(z,y) = 3In(1 + 2* + y*) + 2zy.
. Bestidm storsta och minsta virde av f(z,vy,z) = 2% + yz da (4p)

4yt —12< 2 < 4,
om sadana finns.

. Lat f: R — R vara en kontinuerlig funktion. Visa att (2p)

u(z) = G /Ox(e?)(xt) _ 6*3(x*t))f(t)dt

ar en 16sning till differentialekvationen u” — 9u = f.



