Dugga 2 Lésningar

Jag skall ge fullstéindiga l6sningar till den BLAA versionen. Eftersom det ér
likadana uppgifter i den ORANGEA versionen s ges bara svaren till dem i
slutet.

1 (a) Detta ir SANT. Fran Sats 3.2.6 hérleder vi att det(A?) = det(A4-A) =
(det A)(det A) = (det A)2. Detta maste vara > 0 ty kvadraten ur ett god-
tyckligt reellt tal &r > 0.

(b) Detta #ir FALSKT. Snarare giller enligt Sats 2.1.3(d) att (AB)T =
BTAT.

(c) Detta #r SANT. Se Sats 2.1.2(b).

(d) Detta &r FALSKT. T.ex. tag v = (1/2 1/2 1/2)T. Da #r v € P ty
(-3 +1=3>0 Men —v=(-1/2 —1/2 —1/2)T och [(-3) (-3)] +
(—5) = —% < 0,sa —v ¢ P. Eftersom P dr dérmed inte sluten under skalér-
multiplikation s& kan det inte vara ett underrrum i R3. Notera forresten att
P ir inte heller sluten under addition : t.ex. om du tar v; = (1 1 1)7 och
vy = (=2 —1 —2)T sa kan du kolla att v; € P och vy € P, men att
vy +vo & P.

2 (a) Da man utfoér radoperationerna
Ry — Ry — Ry, R3— R3—Ri, Ry Ry— Ry,

sa andras inte determinanten och matrisen forvandlas till

1 2 3 6
0o 0 0 -3
0o 0 -1 -3
0 -1 -2 -5

Om man nu byter plats pa rad 2 och rad 4, sa byter determinanten tecken
och den nya matrisen ar

1 2 3 6
0 -1 -2 -5
0 0 -1 -3
0o 0 0 -3



Denna matris dr 6vre triangulér, sa dess determinant &r bara produkten av
talen lings huvuddiagonalen, dvs 1-(—1)-(—1) - (=3) = —3. Ty vi har bytt
tecknet pa determinanten lings vigen sa &r den ursprungliga determinanten
lika med +3.

(b) Man ska utféra radoperationer pa den utokade matrisen

1 3 1 | 100
0 -1 -1 ] 010
00 1 |]o0o0 1

Man kan kolla att sekvensen av radoperationer
Ry +— —Ry, Riw Ry —3Ry, Ry~ Ri+2R3, Ry— Ry— R3,

tar vinstra delen (dvs A) till I3, och dirmed hogra delen till A~!, och att
den senare ges av

1 3 2
At=10 -1 -1
0 0 1

3. Man kan kolla att foljden av radoperationer
Ry — Ry — 2Ry, R3+— R3+ Ri, R3r— R3— Ry,

tar A till trappstegsformen

20 4 1
U=|01 -3 -1
00 4 3

Darmed kan vi ocksa avlisa att

L= 2

— = O
= o O



Losningar till den orangea versionen

1. Sant, falskt, falskt, sant.
2 (a) det(A) = 2.

(b)
1 4 3
At=10 -1 -1
0 0 1
3.
1 00 30 3 1
L=|2 10|, U=|01 -2 -1
-1 11 00 3 3



