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10p. Betygsgranser: 3: 25p, 4: 35p, 5: 45p. Det krivs att 16sningarna ar
vélskrivna med ordentliga motiveringar. Slarvigt skrivna l6sningar kan
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med begynnelsedata u(0) = (1, 2).

2. Lat €) vara ett begrinsat omrade i planet med rand I'" och utat-
riktad enhetsnormal n = (nq, ny).

(a) Betrakta u :  — R. Visa att
ou
" dx:/unids, 1=1, 2..
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Du far anta att Q = [0, 1] x [0, 1]).

(b) Antag att u,v: Q — R. Bevisa m.h.a. (a) att

auvdx:/(uv)nids—/ uav de, 1=1, 2.
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(c) Antag att u = (uy,uz) : Q — R?. Bevisa m.h.a. (a) att

/quda::/nxuds.
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3. Bestam storsta och minsta varde till
f(x1,29) = 21 + 27 + 23

pa omradet C': 22 + 22 < 1.

4. Lat S vara en sfir i R® med radie R som ir placerad i origo.
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(a) Bestdm ekvationen for tangentplanet till S i punkten (R, 0,0).

(b) Berdkna arean av ytan till S som en integral genom att paramet-
risera S

(c) Lat u : R® — R3 ges av u(z) = x/R?® och lat n vara utéatriktad
enhetsnormal till S. Berdkna
/ u- nds.
Js
5. Berdkna dubbelintegralen
[ @t +a3)a.
Ja
dér Q dr triangeln med horn i (0,0), (1,0) och (1,1).



