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med begynnelsedata u(0) = (1,2).

Med u = (uq, us) kan systemet skrivas pa matrisform

)= g )-uln =)

med begynnelsedata u(0) = (1,2). A har enegviirden A\ = 2 och \y =
—2 med tillhérande egenvektorer v; = (1,2) och vy = (1, —2). Allmén
16sning:

1 1
u(t) = cre oy + e vy = cre < 2 ) + e ( -2 > |

Initialdata ger

w-a(1)en()-(1)

som har losningen ¢; =1 ¢y = 0.
2. Se AMBS vol. 2 Ch. 66..

3. Bestam storsta och minsta virde till
f(x1,29) = 21 + 27 + 25

pa omradet C : 22 + 23 < 1.

Vi konstaterar att f dr Lipschitzkontinuerlig pa C och C &r en slu-
ten och begrinsad méangd, sa existensen ar klar. Vi soker nu stationéra
punkter till f.

V()= 1+2x,225) =0

har 16sningen (z1,z9) = (—0.5,0). Detta dr en kandidat till rollen
som storsta alternativt minsta virde. Véardet d&r —0.25. Randen till en-
hetscirkeln C' beskrivs enkelt med poldra koordinater. ¢(t) = (cos(t), sin(t)),

0 <t <2 Vihar f(c(t)) = cos(t) + cos?(t) +sin?(t) = cos(t) + 1 som
1



2

har maximalt virde 2 for ¢ = 0 och minimalt virde 0 for ¢ = 7. JAmfo-
relse av funktionsvirden ger storsta virde 2 och minsta virde —0.25.
4. Lat S vara en sfir i R® med radie R som ir placerad i origo.

(a) Bestam ekvationen for tangentplanet till S i punkten (R, 0,0).

Normalvektor till planet (1,0,0). Ekvation f6r planet:
N-(x;—R,x9 — 0,23 — 0) =0, dvs z; = R.

(b) Berékna arean av ytan till S som en integral genom att paramet-
risera S

se Example 65.1 p 931 i AMBS vol 3.

(c) Lat u : R® — R3 ges av u(z) = x/R® och lat n vara utéatriktad

enhetsnormal till S. Berdkna
/ u- nds.
Js
Divergenssatsen ger

1
/u-nds:/divudx:— div (x1, x9, x3) dz =
Js Jv

R/,
3 3 A7 R3

5. Berdkna dubbelintegralen

[ @t st s
Ja
dér Q dr triangeln med horn i (0,0), (1,0) och (1,1).

1 1
/Q(m?+m§)dm,— / [/ (T?+T§)da"2} dx, =1/3.
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