L dsning till problemet februari 2003

Form > 1arm < {\/ﬂ < m + 1 ekvivalent medn? < k < (m + 1). l intervallet[m?, (m + 1)?) finns
precis(m + 1)2 — m? = 2m + 1 heltal. Detta ger

(m+1)>—1 n2-1 n—1
S [VE =mem+1) och Y [VE| =3 (@m? +m).
k=m? k=1 m=1

For att beshimma denna summa kan man amga exempelvis differensmetoden, dvs &estia ett polynom,
av grad 3p(z) = ax3 + bz? + cx, Sdant atp(z + 1) — p(x) = 222 + z. Detta ger

a((w+1)3—x3)—|—b((:):—|—1)2—:):2)+c(x+1—x):2x2—|—x,

eller
(3a—2)z+Ba+2b— )z +a+b+c=0

for allaz. Alltsa ar

-3 -z  x(r— T
a:; bz—%,c:—é och p(:c):4 2 _ 1)6(4 +1)’
varav » By
> @m? )= 3 (plm+ 1)~ plm)) = pla) — p(1) = "L,
m=1 m=1
Svar: nil [\/ﬂ _ _n(n— 1)6(4n +1)
k=1



