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1 [5] Bestdm a, b sa att vektorfiltet
(22 + 22y + ay?, 4zy + bx?)
ar konservativt och finn darefter en potential U(z,y)

2 [10] Bestam tangentlinjen till den kurva som ges av snittet mellan parabo-
loiden z = 2(z? + y?) och ellipsoiden 222 + 3y2 + 422 = 21 i punkten (1,1,2)

3 [10] Berdkna integralen

/07r /05 /0% sin(z) sin(y) sin(z)dzdydz

4 [10] Kurvan y = x3 roteras kring z-axeln, mellan z = 1 och z = 2, berikna
saval volym som area av den uppkomna rotationskroppen.

5 [10]
Berakna foljande integral genom att utnyttja polara ko-ordi-
2 nater
o3 w3 // 1+ cos(x? + y*)dzdy
\ | v
4 Dar omradet D utgores av den skuggade figuren given till
vanster.

6 [10] Berdkna kurvintegralen

/ ztdx 4 ysin(y?)dy
y

dar v ar en bage av parabeln y = 322 som gér fran (2,12) till punkten (1, 3).



7 [10] Ett flode ges av (sin(x),sin(y),sin(z)). Berdkna det totala flddet ut ur
kuben med hérn i de atta punkterna (£%,+75,£7)

8 [10] Finn tangentplanet i punkten (2,1,1) till en lamplig niva yta av funk-
2,2

tionen z2 — y? — 22.

9 [10] En cylindrisk ask med skall tillverkas av guld och silver. Askens lock
och dess botten skall vara av silver, medan den valvda sidan skall vara av guld.
Om guld ar femtio ganger dyrare &n silver per ytenhet, hur skall basytans radie
och cylinderns hojd proportioneras for att volymen skall vara maximal for en given
kostnad?

10 [15] Berdkna medelvirdet av avstandet i kvadrat mellan tva punkter i en
kub med sida 1.
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