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1 Visa att grafen vars noder bestar av alla ord av langd n bestaende av ettor
och nollor, och kanter, par av noder som skiljer sig bara med en siffra utgor en
bipartit graf, d.v.s. den kan tvéa-firgas (men inte ett-fargas).

2 Finn alla uppspannande trad av
a) Den kompletta grafen K4
b) kuben (upp till isomorfism av trad)

3 Lat X vara en mangd med 2n + 1 element och 1at G vara grafen vars noder
bestar av alla delméngder med n element. Lat vikten W (A, B) vara antalet element
i AN B och lat A, B vara en kant om och endast om vikten ar strikt positiv.

a) Finn ett uppspannande triad av minimal vikt

b) Om X = {0,1,2,...,2n} och A = {1,3,5...2n — 1} (d.v.s. alla udda tal i
intervallet. Finn ett uppspidnnande trad som startar med A som rot och ger vag
med minimal vikt till vilken annan nod B som helst. Speciellt vad ar kortaste
avstandet fran A till B = {1,2,3...n}

4 Den udda grafen O,, (n > 2) defineras som alla delméngder med n — 1
element i en mangd med 2n — 1 element och med tva element sammanbundna om
och endast om snittet ar tomt.

a) Visa att en sddan graf innehaller cykler av udda langd.

b) Visa att den kan fargas med tre firger.

5 Ett trdd kallas bindrt om varje ’fader’ har antingen ingen ’son’ (d.v.s. utgor
ett 16v) eller har precis tva ’séner’. Om héjden pa ett trad utgores av den maximala
nivan av noder. Ge en ovre uppskattning av antalet 16v med avseende pa hojden

h.

6 Uppskatta minsta antal fragor som besvaras antingen med ja eller nej som
behovs for att finna ett tal mellan ett och en miljon.

7 1 en utslagsturnering deltager 1'048'576 individer. Hur manga individer kan
stata med tio segrar i rad? Hur manga individer vinner ett udda antal ganger?

8 Om du gor djupsokningen av en graf med n noder och varje nod med grad
hogst k£ hur manga 'operationer’ behover hogst utforas?



